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Questbdes

1. Dada a seguinte funcéo:
3 2
z(x;y)=3x —5y —225x+70y + 23

Encontre os pontos criticos e caracterize-os (condicdes de primeira e
segunda ordem).

(Esta questao vale um ponto)

Resposta: os pontos sao (5;7), ponto de sela, e (-5;7), maximo.

2. NOs vimos na aula que o Multiplicador de Lagrange pode ser interpretado
como indicando a sensibilidade da funcdo objetivo diante de uma pequena
(marginal) mudanca na restricdo. Esse ndo é o caso quando a restricdo néo €
uma limitacdo “normal” em economia (como quando nao podemos gastar mais
gue 0 nosso salario) sendo uma proporcdo entre as variaveis (por exemplo,
guando o valor de uma variavel deve ser duas vezes o valor da outra). Esse seria
0 caso do seguinte programa:

Max. 4x2—3x—5xy—8y+ 2y2
s.a. Xx=2y

Encontre os pontos criticos desse programa (os candidatos a maximo) além
do Multiplicador de Lagrange.

(Esta questao vale um ponto)
Resposta: x=1.75;y=0875¢eé =6.625.

3. Suponha que se queira maximizar a seguinte Funcdo de Producao Cobb-
Douglas:

0 (K:L) = K 0.3 L 0.5



s.a. 6K +2 L =384
Encontre os pontos que maximizam essa fungcdo e que respeitem a
restricdo (utilize a Funcéo de Lagrange e trabalhe com as condi¢des de primeira e
segunda ordem).

(Esta questao vale dois pontos)

Resposta: o0s pontos que maximizam a funcéo objetivo sdo K = 24; L = 120 e séo
maximos uma vez que o sinal do Hessiano Orlado é positivo.

4, Dado o seguinte Modelo Macroeconémico:

Y = Cg + C(Y:)
L(Y:i) = Mg

onde: Y = renda; C = Funcdo Consumo, que depende do nivel de renda (Y)
e da taxa de juros (i), com 0 <Cy< 1. Cj< 0. L é a funcdo de demanda de moeda,

gue também depende do nivel de renda e da taxa de juros, com Ly>0 e Lj< 0. Mg
€ a oferta de moeda. As variaveis exdégenas sdo Cg e Ms e as enddgenas sdo Y e

I. A pergunta €: qual € o sinal 0 i/ O Cp. (A resposta deve ser obtida
diferenciando o modelo e tem que estar justificada).

(Esta questao vale dois pontos)
Resposta:0i/0Cq. =-Ly/((1-Cy)Li+CjLy)>0

5. Dada a seguinte funcéo:

2 2
Qxy)=@x )/ (5y)
determine, utilizando o Teorema de Euler, seu grau de homogeneidade.
(Esta questao vale um ponto)

Resposta: o grau de homogeneidade é zero uma vez que a elasticidade de Q com
respeito a x € de 2 e de -2 a elasticidade de Q com respeito ay.

6. Vamos lembrar um exercicio que fizemos na aula. Lembram que a
elasticidade substituicdo era a elasticidade da relacdo (K/L) com respeito a Taxa
Marginal de Substituicdo (TMS). Um dos caminhos para obter essa elasticidade
consiste em determinar a TMS em funcdo da relacdo K/L (ou, colocar em
evidéncia a relacao K/L quando obtemos a TMS). Por sua vez, a TMS era definida



como a relacdo Q| / Q. Dados esses conceitos e definicdes, determine o valor
da elasticidade substituicdo da seguinte funcgéo:

0.4 0.4 -2.5
Q(K.L)=75(0.3K ~+07L )

(Esta questao vale dois pontos)

Resposta: 0.71

7. Demonstre que a condicdo de primeira ordem de um programa como 0
seguinte é exatamente igual a condi¢éo de primeira ordem de seu dual:

Max. U (X1;X2) = X1 X2
sa.Px1 X1+Px2X2 =R

onde: U = funcédo de utilidade a ser maximizada; X1 e X2 = bens; P

=precos dos respectivos bens e R = renda (0 nivel de renda e os pre¢cos sao
exdgenos ou parametros).

(Esta questao vale um ponto)

Resposta: o dual desse programa seria:
Min P x1 X1+ P x2 X2

0
s.a. U =U (X1;X2)

onde: U = um nivel dado de utilidade. Ou seja, o resultado do dual indicaria
qual é a condicdo de primeira ordem para minimizar o gasto para obter um dado
nivel de utilidade. Em ambos os casos (primal e dual) a condicdo de primeira

ordem requer que as relacfes entre as utilidades marginais (DU /0 X e OU/O

X2) e 0s respectivos precos sejam iguais.



